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Introducdo

Na minha adolescéncia li um livro que foi fundamental
para a tomada de uma decisao — a de vir a ser um professor
de Matematica. Esse livto “As Maravilhas da Matematica”,
(Editora Bloch,1972) é de autoria do professor Jilio de Mello
e Souza (1895-1974).

Muito ja foi dito sobre esse homem, que ficou conhe-
cido como Malba Tahan, e eu posso acrescentar: nunca, an-
tes de ler “ As Maravilhas da Matematica”, eu havia visto a
Matematica ser apresentada do modo tao agradavel, como
ele o fez.

Os anos passaram e o meu querido livro desapareceu,
esquecido talvez na prateleira de alguém, pois eu sempre o
emprestava quando falavam mal da Matematica. E como
sdo tantosl!...

Uma coisa ficou em minha cabeg¢a, o capitulo que fala-
va das “Curvas Patologicas”. O assunto em si ja era bem
interessante e o professor fazia brotar orgulho do leitor, que
ia as alturas, quando ele dizia que uma dada equagio “era
descoberta de um brasileiro”, e que ela era “inédita nos do-
minios da geometria Analitica”. Noutra parte, ele afirmava
que nenhum matematico do mundo, até entio, conseguira
inventar uma equacio que definisse uma determinada figura,
a qual ele chamava de “assombrosa” E conclufa dizendo:
“Fssa revelacdo é uma das descobertas mais notaveis feitas
por um matematico brasileiro”.

Imaginem como a mente do adolescente brasileiro, re-
cém apaixonado por Matematica, ndo ficou!

O professor Julio infelizmente, ndo colocava uma bi-
bliografia, que ajudasse a aprofundar o assunto, e por sinal
nunca encontrei outro livro, em portugués, que mencionasse
tais curvas. Ele e também nido dizia o nome dos matematicos

brasileiros que haviam feito as “assombrosas descobertas”.
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No decorrer dos anos, lendo mais um pouco sobre o
professor Julio, comecei a desconfiar se nio poderia ser ele
mesmo o ctiador das equaces por ele mencionadas. Porém
até hoje, ndo sei a resposta. L

O tempo me fez esquecer do assunto, até que revi o
livto nas maos de um aluno. Ai, entdo as emocdes antigas,

retornaram... O que segue é fruto dessas emogoes.
Curvas com pontos isolados

Segundo o prof. Julio, curvas Patolégicas sao aquelas
que apresentam certas anomalias geométricas, como pot
exemplo o fato de serem curvas continuas e apresentarem
pontos isolados, ou seja, pontos que pertencem a curva mas
que estdo fora da curva(!). Em seu artigo sé aparecia o
grafico de uma equagéo.

Resolvemos nesse artigo colocar todos o graficos das
equacoes por ele citadas.

A curva abaixo representada, ¢ definida pela equagao:

¥ = (xH) (2 -1)

‘UEPA,CESUPA,CESAM
“Revisio do texto-UEPA.



56 Rubens Vilhena Fonseca Maria da Gléria da Costa de Lima

Observa-se que o ponto (-1,0) pertence a curva mas

esta, digamos assim, desprezado por ela.
. A equagao | Jxt+y? 2| =2,éaquelaqueo

prof. Jilio apresentou como totalmente inédita nos domini-
os da Geometria Analitica, até 1972,

O grifico dessa equagio cuja representagio, se pode
ver abaixo é de outra curva patoldgica. No caso, uma cit-
cunferéncia de raio dois e centro na origem, mas com O

ponto (0, 0), isolado nesta mesma origem.
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O préximo exemplo é aquele que, nas palavras do
professor Julio, é uma das mais notiveis descobertas feitas
pot um brasileiro. Trata-se da equagdo: | |x|+ ly|3]|=3
que tem como grafico, um quadrado com um ponto isola-
do no centro. Sobre essa curva o prof. Jilio dizia em seu
artigo, que nenhum matematico do mundo, havia inventado

uma equagio que definisse essa “figura assombrosa”.

O exemplo, que se segue, foi apresentado pelo prof.

Julio como curiosidade. Uma equagio representando duas
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curvas simultaneamente. Apesar da hipérbole ja ser um caso
simples desse tipo, esse € outro caso das curvas patologicas.

Aequagio | x*+y* | -6 | = 2 representa geometri-
camente dois circulos concéntricos. E nas palavras do prof.
Julio: “até agora (1972) os matematicos (do mundo todo)
ndo sabiam escrever uma equagio cuja pintura geométtica

fosse constituida por dois circulos concéntricos”.
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O dltimo exemplo, era na opinido do prof. Julio, uma
descoberta muito simples, mas que honrava a cultura mate-
matica no Brasil. Trata-se da equagao | [x |+ |y |-4| =2

que define dois quadrados conceéntricos.
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Esperando contribuir para futuras discussées do as-
sunto, apresento a equagio | | y—x* | -k | =k, ondeké
um inteiro positivo. Desenvolvendo esta equagao encontra-
mos diferentes expressdes para y, a saber:

y=x2+2k, y=x* e y=x-2k

Facilmente se comprova que cada uma dessas expres-
sdes, satisfaz a equagio dada. A qual descreve as trés pari-

bolas, do grifico que ora ¢ apresentado.
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Ao final deste artigo, ficam “no ar” algumas pergun-
tas: existe uma maneira de criar equacoes que determinem 2,
3, 4 ou mais grificos simultaneamente? existem casos de

grificos simultdneos com pontos isolados?

Conclusdo

Com esse artigo presto, ainda que indiretamente, uma
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homenagem 2o prof. Julio, que com o seu livro “As Maravi-
lhas da Matematica”, me ajudou a fazer uma excelente esco-
Iha profissional. Espero também, que a publicagio deste
artigo, me faga obter respostas, dos colegas de todo o Bra-

sil, a essas questdes que guardo comigo, ha 16 anos.
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